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1. Ïðè êàêîì íàèìåíüøåì S äëÿ ëþáûõ äâóõ êâàäðàòîâ ñóììàðíîé
ïëîùàäè 1 íàéä¼òñÿ ïðÿìîóãîëüíèê ïëîùàäè S â êîòîðîì ìîæíî ðàçìå-
ñòèòü áåç íàëîæåíèé óêàçàííûå êâàäðàòû? (Ñòîðîíû êâàäðàòîâ ïàðàë-
ëåëüíû ñòîðîíàì ïðÿìîóãîëüíèêà.)

2. Â n-ìåðíîì êóáå âçÿëè n ïîïàðíî ðàçëè÷íûõ òî÷åê. Äîêàçàòü, ÷òî
ñóùåñòâóåò (n− 1)-ìåðíàÿ ãðàíü, ïðîåêöèè íà êîòîðóþ âñåõ n òî÷åê ïî-
ïàðíî ðàçëè÷íû.

3. Íàéòè
lim
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1 1

1/n 1/n

)n
.

4. Íàéòè ìàòåìàòè÷åñêîå îæèäàíèå ñëó÷àéíîé âåëè÷èíû max(ξ, η),
ãäå ξ, η � íåçàâèñèìûå ðàâíîìåðíî ðàñïðåäåë¼ííûå íà îòðåçêå [0, 1] ñëó-
÷àéíûå âåëè÷èíû.

5. Â ïðîñòðàíñòâå äàíà ñèñòåìà èç òð¼õ ëèíåéíî íåçàâèñèìûõ âåê-
òîðîâ x, y, z. Ïðè êàêîì ìàêñèìàëüíîì n ñóùåñòâóåò ëîìàíàÿ âèäà
A0A1 · · ·An òàêàÿ, ÷òî êàæäûé èç âåêòîðîâ Ai−1Ai (1 ≤ i ≤ n) ïðèíè-
ìàåò îäíî èç çíà÷åíèé x, y, z, ïðè÷¼ì íèêàêàÿ èç âåðøèí ëîìàíîé íå
ÿâëÿåòñÿ ñåðåäèíîé îòðåçêà, ñîåäèíÿþùåãî äâå äðóãèå âåðøèíû?

6. Ñõîäèòñÿ ëè ïîñëåäîâàòåëüíîñòü an = 1/(n sinn) ïðè n→∞?

7. Êàêîâî ìèíèìàëüíîå ðàññòîÿíèå ìåæäó òàêèìè äâóìÿ òî÷êàìè A
è B ïàðàáîëû y = x2, ÷òî êàñàòåëüíàÿ ê ïàðàáîëå â îäíîé èç ýòèõ òî÷åê
ïåðïåíäèêóëÿðíà õîðäå AB?
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